Zestaw 2 zadanie 2

Zbadac¢ zbieznos¢ ciagu rekurencyjnego U, w zaleznosci od wartosci ae R, jezeli:
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a) Up=a, Upy1=—|Up+— n=123..
2 Up

b) up=a, Upyy = un2 -2uy+2, n=123....
w jednym przypadku (nietrywialnym) udowodni¢.

Wskazowki do a)
jesli ciag jest ograniczony i malejacy to istnieje jego granica.

Wskazowki do b)
jesli ciag jest ograniczony i malejacy to istnieje jego granica.

Rozwigzanie a)

Zatozenie: a#0
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Wigc dla up,z tego przedziatu ciag jest malejacy.
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Aby Upnyg €] -0 JUll+oo[ u,e R\O
gdy ae {-11} u, =1
Czylidla ae R\ 0ciag jest zbiezny.

Rozwigzanie b)

Uns1 —Un =un2 —3uy +2
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Gdy u, €l1,2[ ciag jest malejacy.
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Czyli dla a€]0,2] ciag jest zbiezny.

Gdy a=0va=2:
limu, =2
N—eo

ostatecznie:
Dla ae]—,0[U]2,+o9[ ciag jest rozbiezny.
Dla ae [0,2]ciag jest zbiezny.

Dowiode indukcyjnie dla a€ [0,2]:
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powyzsza nierownos¢ jest prawda, poniewaz uy, jest malejacy i ograniczony z dotu przez 1:
V x%2 -2x+2> 1,
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c.b.d.u.



